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Les barycentres
cours : soit G le barycentre de (A ;a) ; (B ;b) ; (C ;c) et M un point quelconque du plan contenant A,B,C.

à partir de la définition du barycentre, simplifier l’écriture de 
[image: image1.wmf]aMA +bMB +cMC 
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 en fonction de 
[image: image2.wmf]MG
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Exercice 1 :

Soient A, B, C trois points non alignés.

Soient D le barycentre de (B,2), (C,4), E le barycentre de (C,4), (A,1), F le barycentre de (B,2), (A,1) et G le barycentre de (A,1), (B,2), (C,4).

1) Construire les points D, E, F.

2) Soit G le barycentre de (A ;1) ; (B ;2) ; (C ;4)

3) Déduire que les droites (AD), (BE) et (CF) sont concourantes en G (en utilisant l’associativité du barycentre).

Exercice 2 :

ABC est un triangle, I est tel que 
[image: image3.wmf]2
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.K tel que C est au milieu de [AK]. Et J le milieu de [BC].
Exprimer 
[image: image4.wmf]IJ

uuv

 et  
[image: image5.wmf]JK
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 en fonction de 
[image: image6.wmf]AB
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 et 
[image: image7.wmf]AC
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Montrer I,J,K alignes

Exprimer I, J, K comme barycentres de points (coefficients a déterminer)

Quel est le barycentre de (A,1) ; (B,2) ; (B ;-2) ; (C ;-2)

Conclure I,J,K alignes

Corrigé

Cours : soit G le barycentre de (A ;a) ; (B ;b) ; (C ;c) ( 
[image: image8.wmf]0
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En utilisant Chasles : 
[image: image9.wmf]aMA +bMB +cMC 
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= 
[image: image10.wmf]a(MG+GA) +b(MG+GB) +c(MG+GC) 
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= (a+b+c) 
[image: image11.wmf]MG
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[image: image30.png]


Exercice 1 :

D le barycentre de (B,2), (C,4), ( 
[image: image12.wmf]42
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 (1)
E le barycentre de (C,4), (A,1) ( 
[image: image13.wmf]1
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 (2)
F le barycentre de (B,2), (A,1) ( 
[image: image14.wmf]1
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 (3)
G le barycentre de (A,1), (B,2), (C,4). 

(4)

Par associativité (1) & (4) (.G = bar (A ;1) ; (D ; 6) ( 
[image: image15.wmf]6
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donc G ( [AF]

Par associativité (2) & (4) (. G = bar (B ;2) ; (E ; 5) ( 
[image: image16.wmf]5
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donc G ( [BE]

Par associativité (3) & (4) (. G = bar (C ;2) ; (F ; 5) ( 
[image: image17.wmf]5
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donc G ( [CF]
 Le point G est commun aux 3 segments : [AF] ( [BE] ( [CF] = {G}
[image: image31.png]



Exercice 2 :

ABC est un triangle, I est tel que 
[image: image18.wmf]2
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.K tel que C est au milieu de [AK]. Et J le milieu de [BC].

a) Exprimer 
[image: image19.wmf]IJ
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 et  
[image: image20.wmf]JK
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 en fonction de 
[image: image21.wmf]AB
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 et 
[image: image22.wmf]AC
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I,J,K sont alignés, car les vecteurs correspondants sont colinéaires

Exprimer I, J, K comme barycentres de points (coefficients a déterminer)

I le barycentre de (A,1), (B,2) ( 
[image: image25.wmf]2
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 (2)
J le barycentre de (B,1), (C,1) ( J le barycentre de (B,-2), (C,-2) ( 
[image: image26.wmf]1
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 (3)

K le barycentre de (A,-1), (C,2) ( 
[image: image27.wmf]2

AKAC

=

uuuvuuuv

 (4)

barycentre de (A,1) ; (B,2) ; (B ;-2) ; (C ;-2) ; 

par associativité (2) & (3) donnent : G barycentre de (I,3) ; (J,-4) ( 
[image: image28.wmf]4
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or (1) 
[image: image29.wmf]3
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 ce qui veut dire G = K et I,J,K alignes
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