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BTS 2

Pour le 

MATHEMATIQUES

Exercice 1 ( 10 points )
Pour tout nombre complexe z on pose :

P(z) = z3 + 2(1 –  eq \r(3))z2 + 4( 1 –  eq \r(3))z + 8.

1. a.
Montrer que P(z) = ( z + 2 ) ( z2 –2 eq \r(3)z + 4).

b. Résoudre dans l’ensemble des nombres complexes l’équation :

P(z) = 0.

2. On considère les nombres complexes z0 = –2 ; z1 =  eq \r(3) – i et z2 =  eq \r(3) + i.

Ecrire sous forme trigonométrique les nombres complexes suivants :

z0 ; z1 ; z2 ;z19 et  eq \s\do1(\f(z21997;z0z1)).

On donnera pour chaque nombre complexe son argument principal, c'est-à-dire l’argument de l’intervalle ] –( ; (].

Exercice 2 ( 10 points )
On désigne par EQ \o(I;C) l’ensemble des nombres complexes.

1.
Résoudre dans EQ \o(I;C) chacune des équations suivantes, en donnant les solutions sous forme algébrique :


a.
z2 + z + 1 = 0.


b.
2z – i eq \x\to(z) = 6 – 6i, où  eq \x\to(z) est le conjugué de z.

2.
On considère les deux nombres complexes :




z1 =  eq \s\do1(\f(–1 + i ; 2))
 et z2 = 2 – 2i.

a. Calculer le produit z1z2 sous forme algébrique.
b. Calculer le module et l’argument principal des nombres complexes z1, z2 et z1z2.

c. En déduire les valeurs exactes de cos eq \s\do1(\f(5(;12)) et sin eq \s\do1(\f(5(;12)).

